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Exercice 0.1 * Pas de titre
Dans le R-espace vectoriel E = % ([0,27],R), on considére les quatre fonctions :

e [0,27] — R I [0,27r] — R
L T —> CcOoST 2 T —> T COST
fs 0,27] — R I [0,27r] — R

3 T — sinz 4- T — xsinz

Prouver que la famille (f1, f2, f3, f4) est libre.

Solution : Soit (a1, a9, a3,04) € R* tel que a1 - f1 + o - fa+asz- f3+as- f4 =0. On a donc :

Ve € [0,2nr], a1-fi(z)+as- fo(x)+as- f3(x)+as- fa(x) =0,

- . . . a; =0
en particulier, remplagcant x par x = 0 puis x = 7, on obtient le systéme

ap +oasm =0
()[34—%0[4:0

puis remplagant x par x = 3 puis T = 377’, on obtient le systéme & d’ou Vi €
Qa3 + 7”0[4 =0

[[1,4ﬂ, Oéi:O.
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