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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

Prouver que la famille (sin, cos) est libre dans le R-espace vectoriel F (R,R).

Solution : Soient α, β ∈ R tels que α sin+β cos = 0. On a donc : ∀x ∈ R, α sinx+β cosx = 0.
En particulier, si x = 0, on obtient : β = 0 et si x = π

2
, on obtient α = 0. Il vient alors

que α = β = 0. La famille (sin, cos) est donc libre et elle engendre un sous-espace vectoriel de

dimension 2 dans F (R,R), c’est-à-dire un plan vectoriel.
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