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Exercice 0.1 * Pas de titre
Soit un K-espace vectoriel E et un endomorphisme k € GL(E). On considére ’application

WE=

Montrer que ¢, € GL(L(FE)) puis que application

[ cL(®) GL(L(E))
1/){ k : Pk

est un morphisme de groupes injectif.

Solution : On vérifie que @y, est linéaire. Soient «, B € K et u,v € L (E). On a ¢k (cu + fv) =
ko (au+ fv) = ak ou+ Sk ov = apy (u) + Bpy (v) par linéarité de k.

L’application ¢y, est bien a valeurs dans L (E) car la composée de deux applications linéaires
est encore linéaire.

Enfin, ¢ est bijective. En effet, comme k est inversible, on a @i 0 p—1 = @p-1 0 p = idp(g)-

Soient k, k' € GL(FE). Ona (ko k') = @rors = pr 0 prs donc 1) est un morphisme de groupes.
De plus, si k € Ker alors ¢ (k) = idg donc ¢y, = idg ce qui n’est possible que si k = idg donc
Kery = {idg} et ¢ est injectif.

Références



