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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

Soient un K-espace vectoriel E et deux endomorphismes u, v ∈ L(E).

1. Développer (u+ v)2 .

2. Développer (id−u) ◦ (id+u) .

3. Si u2 = 0, montrer que (id−u) est bijective.

Solution :

1. On utilise la linéarité de u et v et on trouve : (u+ v)2 = u2 + u ◦ v + v ◦ u+ v2. Attention,

en général, u ◦ v 6= v ◦ u.

2. De même (id−u) ◦ (id+u) = id−u2

3. Si u2 = 0, alors (id−u) ◦ (id+u) = (id+u) ◦ (id−u) = id et (id−u) est bijective d’inverse

id+u.
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