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Exercice 0.1 * * Pas de titre
On consideére trois K-espaces vectoriels E,F,G et deux applications E — F — G telles
que :

1. lapplication u est linéaire et surjective;
2. lapplication vou est linéaire de E vers G.

Montrer que I’application v est linéaire.

Solution : Montrons que v est linéaire. Soit (y1,y2) € F? et (\,u) € K?2. Puisque u est
surjective, il existe (w1,72) € E? tels que y; = u(r1) et yo = u(wz). Alors U()\yl + uyg) =
v(Au(z1) + pu(z2)) = v(w(Azy + pw2)) (car u est lindaire) = Avou(z1) + pvou(wz) (car vou est
linéaire) = Av(y1) + po(ya).
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