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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

On note E = {f ∈ F(R,R) | ∃(a, ϕ) ∈ R
2 : ∀x ∈ R, f(x) = a cos(x − ϕ)}. Déterminer une

partie A de F(R,R) telle que E = Vect(A).

Solution : Grâce à la trigonométrie, on a les équivalences :

f ∈ E

⇐⇒ ∃(a, ϕ) ∈ R
2 : ∀x ∈ R, f(x) = a cos(x− ϕ)

⇐⇒ ∃(a, ϕ) ∈ R
2 : ∀x ∈ R, f(x) = a cosϕ cosx+ a sinϕ sinx

⇐⇒ ∃α, β ∈ R : ∀x ∈ R, f (x) = α cosx+ β sinx

Donc E = Vect(cos, sin) .
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