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Exercice 0.1 * Pas de titre
Montrer que les ensembles suivants sont des sous-espaces vectoriels en les décrivant sous la

forme Vect (F) :

1. i ={feC'(RR) | f/—2tf =0} 3. Fs={fecC*R,R) | f"+2f + f=0}
2. B ={feC*RR) | f"+w?f=0} ou
weRY 4 Fy={feC*R,R) | f"—4f =0}
Solution :

R — R
t — «e

1. Les fonctions solutions de y' — ty = 0 sont les fonctions @, : { 2 ol €
R.Donc Fy = Vect (¢1).

2. Les fonctions solutions de f"' + w2f = 0 sont les fonctions

R — R o —
Pa,p - t — «acos(wt)+ Bsin (wt) ot af € R Domc F =
Vect (t — cos (wt) ,t — sin (wt)).
3. Les fonctions solutions de f" + 2f" + f = 0 sont les fonctions a3

{ R — R ot o, f € R. Donc F5 = Vect (t — et t — te™t).

t — ae 4+ ptet

4. On montre de méme que Fy = Vect (t — et — e~ 2).
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