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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

On considère E = C0 (R,R) l’ensemble des fonctions continues définies sur R et à valeurs dans

R. Indiquer parmi les ensembles suivants lesquels sont des sous-espaces vectoriels de C
0 (R,R)

1. L’ensemble F1 des fonctions polynomiales de degré n où n ∈ N.

2. L’ensemble F2 des fonctions polynomiales de degré au plus n où n ∈ N et à coefficients

dans R.

3. L’ensemble F3 des fonctions dérivables sur R.

4. L’ensemble F4 des fonctions f vérifiant telles qu’il existe k ∈ R tel que f est k-lipschitzienne.

5. L’ensemble F5 des fonctions f dérivables sur R telles que f (0) = 1

6. L’ensemble F6 des fonctions f dérivables sur R telles que f (0) = 0

7. L’ensemble F7 des fonctions f ∈ C1 (R) solutions de y′ − y = 0.

8. L’ensemble F8 des fonctions f ∈ C1 (R) solutions de ∀t ∈ R, y′(t)− y(t) = t.
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