Pas de titre

Emmanuel Vieillard-Baron!, Francois Capaces?, and Alain Soyeur?

'Enseignant en CPGE, Lycée Kléber, Strasbourg
2

3Enseignant en CPGE, Lycée Pierre de Fermat, Toulouse

24 juin 2023

Exercice 0.1 * Pas de titre
Soit un intervalle I C R et deux applications bornées f : I — R | g : I — R. Montrez
que :

|sup f(z) — sup g(x)| < sup| f(z) — g(=) |
xel xel xel

Indication 0.0 : Montrez que sup f —supg < sup |f — g| et dans un deuxiéme temps que
I I I
supg —sup f < sup|f — gl.
I I I

Soit x € 1, écrire f(x) = f(x) — g(z) + g(x) et majorer f(x) < |f(z) — g(x)| + g(z). Utiliser
ensuite le raisonnement de passage a la borne supérieure.

Solution : Soit x € I. Majorons :
f(@) = f(z)—g(z)+9(z) < [(f(z) — 9(2)) + g(2)| < |f(z) — g(2)|+]g(2)| < S I(f = g)|+81;p lg]

Comme le membre de droite est un majorant indépendant de x, par passage & la borne sup, on
en déduit que
sup f < sup (£ — )| + sup|g|

En écrivant de méme
9(z) = g(z) — f(z) + f(z) < |f(z) — g(2)| + | f(2)] < Sgpl(f -9+ iy £l
on en déduit par passage a la borne supérieure que

S < sgpl(f -9l +8111p|f|

et alors |sup,e; £(2) — sup,e; 9(2)| < supye| F(@) — g(a) |-
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