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Exercice 0.1 ⋆ Pas de titre

Soit

Pn = (X + 1)2n+1 −X
2n+1 − 1 ∈ R[X ]

Montrer que (X2 +X) divise Pn. Est-ce que (−1) est racine double de P ?

Solution : Comme X
2 + X = X (X + 1) et que Pn (−1) = Pn (0) = 0, le polynôme X

2 + X

divise P . Par ailleurs, P ′

n
= (2n+ 1) (X + 1)

2n
− (2n+ 1)X2n et P

′

n
(−1) = − (2n+ 1) 6= 0 donc

−1 est une racine simple de P .
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